[UFES-CCE-DMAT-Proval-Célculol-Equipe-manha, 31/08/15]
Gabarito
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1. (2,0) Esboce o grafico da fungao f(z) = 5

_1‘

Iy

15+
\/lv:/\
05
:
:

2. (1,0 cada) Calcule o limite se existir e justifique caso nao exista.

(a) lim ve+1-2
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= lim;_,3 @=3)(@23216) lim, 3 23 =1/96

(z—3)(22432+6) (Vo +1+2)

. |.’E —2 . r—
®) Jim 2 =, e o+ V2|22l iy, (e 4 V2)| = £202.
() lim vaen(®) =0 pois yze ! < /ze(E) < \/zel. Aqui usamos o Teorema do Sanduiche
a—0+ e que e é crescente.
(d) lim 2 -5z limg s o a3(1 — &) = —oo.
T—>—00

3. Considere as fungoes f: R — R e g : R — R satisfazendo

e g ¢ decrescente; e lim g(z)=1; e fécontinuaem x=3; e lim f(x)=
r—31 rz—1—
= 3: 1 = 2; _r. li
* mg(e) =3 * el =2 . f3) =5 * g @)=

Considerando que g é decrescente, calcule:

=9(2)

(0) (0,5) Iy f o () = lim f(g(e) "2 tim fi(y) =

(b) (0,5) lim fog(z) = lim f(g(x)) v i f(y) = 2. Aqui usamos que g é decrescente.
z—3+ z—3t y—1—

(c) (0,5) lim fog(z) = lim f(g(x)) @ f(y) =9. Aqui usamos que g é decrescente.
z—3~ z—3~ y—2+1

4. (1,0) Encontre os valores de a e b para que a seguinte funcdo f seja continua em R:

ar®> +br+2, sex <1;
flz) =1 2, se x = 1;
ax + 3, sex > 1.

lim f(zr) = lim az® +br+2 =a+b+2; lim f(z) = lim az +3 = a + 3. Logo, deve ocorrer
z—1— Tz—1— z—1t z—1t

a+b+2=a+ 3 =2. Isto implica que devemos tomar a = —1 e b= 1.

5. (1,5) Considere a fungao f(z) = j;;lff + 5x + 3. Prove que existe x tal que f(z) =
Agora prove que para qualquer ¢ € R existe € R tal que f(z) = c.

Note que f é continua, f(0) =3 >0e f(—m) =3 — 57 < 0. Pelo T.V.I., existe uma raiz no intervalo

(—m,0). Observe também que lim, 4 f(x) = £oo. Logo, dado ¢ € R, existem a < 0 e b > 0 tais que

f(a) < c< f(b). O resto segue do T.V.I.



