[UFES-CCE-DMAT-Prova 1-Tarde-Célculol-Equipe, 05/05/17]
Gabarito

1. (1.5pts) Seja f(z) =vo —1+1.
(a) Determine f~!(z).

(a)WVr—1+l=yeVvr—-l=y—-leosrs-1=(y-1)0 eszs=(y—-1)>+1
Logo f1(z) = (. — 1) + 1.

(b) Esboce o gréifico de f e de f~1.
(b) O grafico de f é obtido do gréfico de /x deslocando-o para direita uma

unidade e depois para cima por uma unidade. Nota: f(0) = 0. Os graficos de f
e f~1 sdo simétricos com respeito & reta y = x como em baixo (f a azul).

2. (1.0 pts) Sejam f(z) = £ g(z) = 2HL,

x )

(a) Determine (f o g)(x).

x 2 (x+1)2+(z+2)?
(F 0@ = Plala)) = g@?+1_ (53) +1 _ "~ mp - 2a’+60+5
9(x) = = Z+D@+2)

(b) Determine, justificando, o dominio de f o g.

Lembre que
D¢y ={r €eR;z € D, e g(x) € Ds}.

Temos z € D, & x # —2.
Temos g(x) € Dy & £l £ 0 & x # —1. Logo,

z+2
Doy =R\ {—2, -1}



3. (2.0pts) Esboce o grifico de uma funcao g que satisfaca todas as seguintes condigoes:
(a) g é fmpar;

(b) g tem dominio (—o0, +00);

(c) x =0 é assintota vertical de g;

(d) g é decrescente no intervalo (0, 1);

(e) g(1) =2;

(f) g é continua a esquerda de 1;

(g) g tem uma descontinuidade por salto em z = 1;
)

(h) y = 2 é assintota horizontal de g.

4. Determine, se existirem:

(a) (1.0pts) lim, x;—:%iizx

“Dividindo pela maior poténcia de x do denominador”:

ot -3zt + 1z . (z* =322+ 1)/23
lim = lim
r—too a3 — x4 2 z—to0 (23 —x 4 2) /23
_ 2
i © 3/x+1/x
zto0 1 —1/x4+2/x
+o00o—-0+0
1-0+0
= 400 (nao existe).




(b) (1.25pts) lim, , (2% — V2t - 3)
Utilizando o conjugado a — b na fatoracio de a? — b* = (a — b)(a + b),

2 4
+Va*t =3
lim (22— V22 —3) = lim 51:2—\/x4—33j
a:—)—oo( ) x—>—oo( )5132 + ot — 3

.zt —(z*-3) : 3
= lim = lim
z—=00 g2 4 /g4 — 3 zo-00 g2 4 /24 -3
(44 3 byl
N +0o0
= 0

(c) (1.25pts) lim, o xT;_x;lG

Substituigao direta leva-nos a uma indeterminagao 0/0. Contudo

r—2, x>2
|z — 2| =
—(r—-2), <2

ex?+x—6=(x—2)(z+3) donde

2 —6 -2 3
by L= o @@ e
r—2+ ‘ZL’ = 2| r—2+ x— 2 r—2t
Analogamente,
2
—6
Bon 2 i ) — =
r—2~ |£U = 2| r—2~

z2+x—6
lz—2[ -

Portanto, nao existe lim,_,o

(d) (1.0pts) lim, i+ sin(-2) Inz.

Para todo = > 1,

1
—1§sin< )<1 e Inz >0,
r—1

logo

—lnxﬁsin( )lnxﬁlnx.

z—1
Como lim,_,;+ —Inz = lim,_,;+ Inx = 0, segue, pelo teorema do confronto,
que lim, 1+ sin(=1) Inz = 0.

Tr—

5. (1.0pts) Considere um nimero real ¢ e considere a funcao

@) =19 4

cx’ +2x, x<2
x> —cxr, x>2.

Determine o valor de ¢ de modo a que f seja continua em toda a reta real.



Basta determinar ¢ tal que f seja continua para x = 2, pois para x # 2, f é
polinomial. Como

f(2) = lim f(z) = lim ca®+ 2z = 4c + 4,

T—2~ T—2~

3

lim f(z) = lim 2° — cx = 8 — 2c,

r—2t z—2F

concluimos que f é continua para x = 2 se e 86 se 4c +4 =8 — 2¢, i.e., c = 2/3.



