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Gabarito

1. (2,0) Observe o gréfico da fungao f.

Determine se as seguintes afirmacoes sao verdadeiras ou falsas.

i) limg—2 f(x) =0
Falso, pois lim,_, _o- f(z) =1# —1 =1lim,_, o+ f(x).
i) limg——1 f(x) = +o0
Falso, pois lim,_, 1+ f(x) = —00 # +o00 = lim,_, - f(z).
) Ty f(2) + iy _pe f(2) = £(~2)
Verdadeiro, pois lim,_, _o— f(z) = 1,lim,_, o+ f(z) = —1e f(2) = 0.

iv) limy_ o f(z) =0



Falso, pois limg_, o f(x) = —1.
v) f é continua em x =0
Falso, pois lim,_,o- f(z) =0 # 1 = lim,_,g+ f().

2. (2,0) Sejam a > 0, f(z) =lnz e g(x) =In(z — a)
(a) Determine f(g(x)) e o dominio de f o g.
f(g(2)) = f(In(z — a)) = In(In(z — a))

Para f o g estar bem definido devemos ter:
z—a>0=>x>ace
In(z—a)>0=>z—-a>=1=2>1+a
Portanto, Dom fog = (1+ a,o0).

(b) Determine todos os nimeros z tais que f(g(z)) = 0.

f(g(x)) = 0= In(ln(z — a)) =0
iln(w—a):eozl

:>£U—CL:€1

=T =a-+e.
3. (4,0) Calcule, se existirem:
1 1
li —
(a)xli’%(x—?) x2—5x+6>
Temos
1 11 1  (@-2)-1 1
z—3 22-5z+6 z2-3 (z-2)(x—-3) (z-2)(z—3) x-2

g 1 1 : 1
Portanto, lim,_,3 (m — m) = lim; ;3 —=5 =

2
ars—9
b) lim —— (a>0,0#0
0) dim YD (s 052£0)
Como z — —o0, temos z < 0 e Va? = || = —z = 2 = —Va?
- VazZ 9
’ ar? —9 . az*=9 I e
im —— = lim = lim
z——c0 bxr —6 r——oc0 bz—=6 z——oco bz=0
x x
ax;2—9 a— z%
= lim — = lim —
T——00 bz—6 T——00 p— 8
x X
B a—0  a
b= 0 b



4. (2,0) Determine, caso existam, as assintotas horizontais e as assintotas verticais ao grafico da
funcao
cos (100 - x)
x

f(z) = 1000 -

Vamos determinar inicialmente se existem assintotas horizontais, ou seja se existem:

100 -
lim f(z)= lim 1000 - _cos (100 - z)
T—r00 T—00
e
100 -
lim f(z)= lim 1000 <25(100-2)
r——00 r——00 €T
No caso de x — oo, temos = > 0 e entao
1 100 - 1
1< cos (100-2) < 1 = 2290 < 4ggp. 05 (100-2) _ 1000
7 0 7

Como limx_ﬂx(—%) = limxﬁoo(l(;&) = 0, o Teorema do Confronto nos assegura que

100 -
lim 1000 - <% 100-2) _
T—00 €T
Logo, a reta y = 0 é uma assintota horizontal.
No caso de x — —o0, segue que = < 0 e assim
1000 100 - 1000
1< cos (100-2) < 1 = 2290 5 4ggp . 05 (100-2) 1000
0 % 7
Como limx_,_oo(—@) = limx%_w(@) =0, o Teorema do Confronto nos assegura que
100 -
lim 1000. <08 (100-2) _
T——00 €T

Portanto, a reta y = 0 é a Unica assintota horizontal.

Vamos determinar agora as assintotas verticais. Se existir assintota vertical terd que ser x = 0,
pois f é continua em R\ {0}.

1000-1
lim f(z) = lim 1000 <25(100°2) "ot

z—0t z—0t

Assim, a reta x = 0 é a unica assintota vertical.

Nota: alternativamente, poderiamos ter concluido que « = 0 ¢é assintota vertical pelo limite a
esquerda

1000-1
lim f(z) = Lim 1000 <5100°2) “="
x

z—0~ z—0~



