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Leia com atencao. Justifique suas respostas.

1. O gréfico da funcao f é apresentado .

Responda se é verdadeiro ou se é falso, justificando:

f é continua em x = 2

(a)

(b)

(¢) im0 fx) = —e
(d) f

(e) f

as retas y = —2, £ = 2 sao as Unicas retas assintotas do grafico de f

(z) = 0 tem exatamente 6 solugoes

xr
(4) + lim, o f(x) > lim, o+ f(a).



(5%0,5)
(a) Falso, pois nao existe lim,_,o f(x).
(b) Falso, pois, por exemplo, x = 3 é assintota.
(c) Falso, pois lim,—, o f(z) > —2 > —e.
(d)
)

(e) Falso, pois lim,_,o— f(x) =0, f(4) < 0 donde f(4) + lim,_,o- f(z) <0 <
1 =lim, o+ f(2).

Falso, pois f tem exatamente 4 zeros.

2,5 2. Sejam a € R, f(z) = a+ arctg (2z + ).

(a) Determine o dominio e a imagem de f.

(b) Determine f~!(z), o dominio de f~! e a imagem de f~1.

(a) (0,5)
O dominio de f é todo o conjunto R.
Para todo x € R

—m/2 < arctg 2z +m) < 7/2
a—7/2<a+ arctg 2x+7) <a+7/2,

f(=)

portanto, a imagem de f é o intervalo (a — 7/2,a + 7/2).

(b) (1,0)

Temos

y=a+ arctg (2x + 7)
y—a = arctg (2x 4+ m)
tg (y—a)=2x+m7
tg (y—a) —m=2x

t — —
g@2® T
Donde f~1(z) = %.
(0,5)
O dominio de f~! é a imagem de f, ou seja, (a — 7/2,a + 7/2).
(0,5)

A imagem de f~! é o dominio de f, ou seja, R.

3,0 3. Determine :

1i wt(1—t2)—2t3
(a) limy 0o =

(b) limy g 550 TE A 0 # 3



(c) limy_, arcsen (ﬁi:g;), a # 0.

(a) (1,0)

. wt(1l—t%) — 2t . owt—(n+2) . T/ —(r+2) T+ 2
lim = lim ——— = lim == .
t—oco  et3+ 3t to—oco  et3 4 3t to—oco e+ 3/t2 e

(b) (1,0)

Fatorando o denominador

222 — 2(3 4 a)x + 6a = 2(z2 — (34 a)z + 3a) = 2(z — 3)(z — a)
donde
z(x —a)+ (x —a) . (z—a)(z+1) .z +1 a+1

I = = = .
750222 — 23+ a)z + 6a  ioe 2z —3)(x —a) 902z —3) 2(a—3)

(c) (1,0)

Como

. x?—a? . (x—a)(z+a) .. z+ta
lim——— = lim ———2" " — lim
a—a 2ax — 2a®  z—a  2a(x —a) z—a  2a

=1,

por continuidade

. 2 — a2 . x? — a2 T
lim arcsen 5 | = arcsen lim 55 | = arcsen 1=—.
T—a 2ax — 2a z—a 2ax — 2a 2

2,0 4. Seja f(z) = /1= 2z.

(a) Use a defini¢ao de derivada para determinar f/(0).
(b) Escreva uma equacado da reta tangente ao grafico de f em x = 0.

(c) A reta x =1/2 é uma assintota vertical do grafico de f? Justifique.

(a) (1,0)
F0) = tim 2O =SO g V=2 ool 22
=0 -0 z—0 x 20 x(y/1—22+1) 2-0/1-2x+1
(b) (0,5)
y—l=—(z-0)ecy=—a+1
(c) (0,5)

Nao, pois f é continua em = = 1/2 (continua a esquerda, pois o dominio
de f é (—o0,1/2]).




