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Universidade Federal do Espirito Santo
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P1 - Calculo 1 (MAT09570) — 06/12/21 (tarde)

Leia com atencao. Justifique suas respostas.

1. O gréfico da funcao f é apresentado .

Responda se é verdadeiro ou se é falso, justificando:

(a) f é continua em z =1
(b) asretas x = —1, x = 1, y = 2, y = 1 sdo assintotas do grafico de f
(¢) limys—oo f(x) >e—1
(d) limg oo f(z) > lim, 41— f(z)

)

(e) limy—_o f(x) — lim,_yo f(z) < f(0).



2,5

(5%0,5)

(a) Falso, pois nao existe lim,_,; f(x).

(b) Falso, pois x = 1 nao é assintota vertical; note que lim, ,;- f(z) = 0 e
limx—)1+ f(.'L’) = 17 5

(c¢) Verdadeiro, pois e < 2,8, donde e — 1 < 1,8 < 2 = lim,,_ o f(2).
(d) Verdadeiro, pois lim,_,o f(z) =1 > 0 = lim,_,;- f(x).
(e) Verdadeiro, pois lim,_, f(z) =1, lim,—,_o f(z) < 2,5 donde

Jim f(z) — lim f(x) < 1,5 <2 = f(0),

2. Sejam a € R, f(z) =1n {/(a — )3 + e. Determine:
(a) o domfnio de f e lim,_, 4 35~ f(2).
(b) f7H(2).

(a) (0,75)

A funcao estda bem definida quando

V(@—x)P3+e>0
(a—x)*+e>0
(a—x)® > —e

(a—z)>—Ve
r <a+ Ve,

portanto, o dominio de f é o intervalo (—oo,a + /e).
(0,75)

Por continuidade,

lim In{/(a—x)3+e=1In3 lim (a—x)3+e=In0" = —o0.
z—(a+ Ve)~ z—(a+ Je)~
(b) (1,0)
Temos

y=in Y re
ey = (a—x)3+e
e=(a—-z3+e
e —e=(a—1z)
YW —e—a—u
z=a— Ve —e.

Donde f~(z) = a — vVe3* —e.



3,0 3. Determine :
Vz+9—m—3

(a) limg—rx o S

: NG 22

(b) Timg oo <ﬁ+3 - @H)

(¢) limy—q f(g(x)+h(z)), sendo que f é fungao impar e continua, lim,_,, f(z) =1,
lim,_, g(z) = —2a e lim,_,, h(z) = a.

(a) (1,0)
vVe+9—nm—3 T+9—m1—9 1 1

lim = lim

= 1' - -
zor g3 — a2 o= g2(z — m)(Vz + 9 — 7 + 3) zo 2?(Vz+9—-m+3) 67
(b) (0,5)

Temos
T T I 1 1
im —~—— = lim ———— —
=00 \/T+3 22001+ 3/\/z
e
(0,5)
2
lim T lim L2 =
T—00 ,/3:1;3_’_2 T—00 \/§+W
Portanto, lim;_, (J\E/i?) = \/3%;2) = —00.

(¢) (0,5)

lim f(g(2) + h(x)) = f (lim g(z) + lim h(x))
— f(~2a+0)
- f(~a).
(0,5)
Como f é continua, temos f(a) = lim,,, f(z) = 1 e, como f é ifmpar,
F(~a) = ~f(a) = 1.
2,0 4. Seja f(x) = 322

(a) Use a definicao de derivada para determinar f’(2).
(b) Escreva uma equacao da reta tangente ao grafico de f para z = 2.

(¢) A reta x =5 é uma assintota vertical do grafico de f7 Justifique.

(a) (1,0)

3z—2 | 4 13(z—2)
— T 5 o
f'(2) = lim 7“:6) 1) — lim ==2 3 _ fim 3 _ iy 13 = 13

22 T —2 =2 T —2 @2 x—2  a-23(x —5) 9"

(b) (0,5)
y+4/3=-13/9(z — 2)




(©) (0,5)

Sim, pois lim, 5+ f(2) = lim, ,5+ 322 = 13/0" = o0.



